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Dijon-Adxerre GMP1 Semestre 1
TD10 : DEVELOPPEMENTS LIMITES ET APPLICATIONS.

Exercice 1 Soit f la fonction définie par f(z) = In(z? + 2z + 1).
1. Déterminer le domaine de définiton de f noté Dy.

2. (a) Déterminer le DLy(0) de f.

(b) En déduire I’équation de la tangente 7y a C; au point d’abscisse x = 0.

3. Etudier la position relative au voisinage de 0 de C; par rapport a 7.
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Exercice 2 Soit g la fonction définie par g(z) = T
eCC
1. Déterminer Dy.
i 1 =z 1 4 3
2. (a) Montrer que le DL3(0) de g est donnée par g(z) = 271 + 1% + 2°€¢o ().

(b) En déduire I’équation de la tangente 7, a C, au point d’abscisse z = 0.
3. Etudier la position relative au voisinage de 0 de C, par rapport a 7.

Exercice 3 FEn utilisant les développements limités, déterminer les limites suivantes :
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Exercice 4 On considere la fonction définie par h(z) = va? + = + 1.
1. Déterminer Dy,
2. Etablir le tableau de variations de h.

3. (a) Donner le DL;(+00) et le DL;(—o00) de h.

(b) En déduire I’équation des asymptotes T, et T_ a Cj, aux voisinages de +o00 et —oo.
4. Etudier la position relative au voisinage de l'infini de Cj, par rapport a T, et T_ .
5. Donner I'allure de Cp,, de To et T .

Exercice 5 Soit k la fonction définie par k(z) = In(1 + In(1 + x)).
1
1. Montrer que Dy = ] - —1,400 [
e

2. Montrer que f est strictement croissante sur Dy.
3. (a) Déterminer le DLy(0) de k.
(b) En déduire I"équation Ty & Cy en x = 0.

(c) Etudier la position relative au voisinage de 0 de C; par rapport a To.

4. Calculer im k‘(x)——m
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